1. (a) Quais sdo os restos quando dividimos 20099 e 200999 por 18.
(b) Qual é o resto obtido quando dividimos por 18 o niimero

2009 + 20099 + 200999 + - - - + 2009 - - -9 .

100 noves

2. Dado um retangulo ABCD, com lados AB e BC de comprimento 6 e 8
cm respetivamente. Sejam M e N os pontos médios dos lados AB e BC,
respectivamente. Seja P o ponto de encontro das retas AN e C'M.

a) Determine a area do triangulo AACP.

b) Se @ é o ponto de corte da reta BP com o lado C'D determine a razao
CQ
QD



3. Dado que a, b, ¢ sdo inteiros impares, mostrar que a equacao ax’+bzr+c = 0
nao tem raizes racionais.

4. Para cada nimero natural k, definimos uma sequéncia {a,} da seguinte
forma ag = k e paran >0

s’ 7

a, +1 sea, ¢ impar

Qan

2

An4+1 = ,
se a, ¢ par

Por exemplo, se k = 25, entao ayg = 25, a1 = 26, as = 13, ag = 14, a4y = 7,
as = 8, ag = 4, a; = 2, ag = 1. Determine o menor e o maior valor de k
tal que a5 seja o primeiro termo da sequéncia que é igual a 1.



5. Com os ntimeros 1,2,3,4 podemos formas as sequéncias por exemplo (1, 2,4, 3),
(2,1,3,4) que cumprem a propriedade que dois termos consecutivos tem
diferenca menor ou igual a 2. Tais sequéncia as chamaremos de suaves.
Por exemplo a sequéncia (2, 1,4, 3) nao é suave.

a) Escreva todas as sequéncias suaves que podemos formar com os nimeros
1,2,3.4.

b) Quantas sequéncias suaves podemos formar com os nimeros 1,2,3,4,5.6,7.8.
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