Demonstracdo do Teorema de Cayley-Hamilton
Guia de leitura

Considere a matriz
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1

o = O
NN =

1. Verifique que o polindmio caracteristico de A é p(t) = (1 — 1)*(3 — 1);

2. Sem fazer qualquer conta (se possivel) justifique que (0 1 0)! é um autovetor
associado ao autovalor 1;

3. Mostre que € = {v,; = (010), 0, =(111)",v; =10 —1)"} é uma base
do R?;

4. Verifique que a representacdo de A na base € € a matriz

0
B= 0f.
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5. Calcule o polindmio caracteristico p, () = (t — 3)(t — 1) da matriz

32

Justifique: esse polindmio caracteristico ja era conhecido...

Na demonstracdo apresentada do Teorema de Cayley-Hamilton, a matriz B

€ denotada por
1 0
b= (o B1> '

6. Verifique que p;(B;) = 0. (Na demonstragdo, esse fato decorre da hipotese
de indugdo.)

7. Temos entdo que
p(B) = (t — D)p,(B).
(a) Calcule g(B), se g(t) = (t — 1);
(b) Calcule p,(B);

8. Verifique que p(B) = q(B)p,(B) = 0, em que 0 denota a matriz identica-
mente nula.



