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▲✐st❛ ✼✿

❊①❡r❝í❝✐♦ ✸✺✳ ❙❡❥❛✱ ♣❛r❛ t♦❞♦ n ≥ 1✱ xn ∈ R ❡ µn ❛ ♠❡❞✐❞❛ ❞❡ ❉✐r❛❝ ❝♦♥❝❡♥tr❛❞❛
❡♠ xn✳ ▼♦str❡ q✉❡ µn ❝♦♥✈❡r❣❡ ❢r❛❝❛♠❡♥t❡ s❡ ❡ s♦♠❡♥t❡ s❡ xn ❝♦♥✈❡r❣❡✳

❊①❡r❝í❝✐♦ ✸✻✳ ❙❡❥❛♠ µn✱ µ ♠❡❞✐❞❛s ❞❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐❞❛❞❡ ♥❛ r❡t❛✱ t❛✐s q✉❡ µn
f
⇒ µ✳

✭✶✮ ❉ê ✉♠ ❡①❡♠♣❧♦ ❡♠ q✉❡
∫
xµn(dx) ♥ã♦ ❝♦♥✈❡r❣❡ ♣❛r❛

∫
xµ(dx)✳

✭✷✮ ❙❡❥❛ f ❝♦♥tí♥✉❛✱ ♥ã♦ ♥❡❝❡ss❛r✐❛♠❡♥t❡ ❧✐♠✐t❛❞❛✳ ❙✉♣♦♥❤❛ q✉❡ ❡①✐st❡ g ≥ 0✱
❝♦♥tí♥✉❛✱ t❛❧ q✉❡

lim
|x|→∞

|f(x)|

g(x)
= 0 , sup

n

∫
g dµn < ∞ .

▼♦str❡ q✉❡ ∫
f dµn →

∫
f dµ

❊①❡r❝í❝✐♦ ✸✼✳ ❙❡❥❛♠ µn✱ µ ❡ ν ♠❡❞✐❞❛s ❞❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐❞❛❞❡ ♥❛ r❡t❛✳ ▼♦str❡ q✉❡ s❡

µn
f
⇒ µ ❡ µn

f
⇒ ν✱ ❡♥tã♦ µ = ν✳

❊①❡r❝í❝✐♦ ✸✽✳ ▼♦str❡ q✉❡ s❡
∫
|ϕµ(t)| dt < ∞✱ ❡♥tã♦ µ é ❛❜s♦❧✉t❛♠❡♥t❡ ❝♦♥tí♥✉❛

❝♦♠ r❡s♣❡✐t♦ à ♠❡❞✐❞❛ ❞❡ ▲❡❜❡s❣✉❡✱ ❝♦♠ ❞❡♥s✐❞❛❞❡ ❞❛❞❛ ♣♦r

ρ(x) =
1

2π

∫
e−itxϕµ(t) dt .

❉✐❝❛✿ ❯s❡ ❛ ❢ór♠✉❧❛ ❞❡ ✐♥✈❡rsã♦✳

❊①❡r❝í❝✐♦ ✸✾✳ ❙❡❥❛X = Z1+Z2✱ ❡♠ q✉❡ Y1 ❡ Y2 sã♦ ❞✉❛s ✈❛r✐á✈❡✐s ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t❡s
❡ ✐❞❡♥t✐❝❛♠❡♥t❡ ❞✐str✐❜✉✐❞❛s✱ ❝✉❥❛ ❞✐str✐❜✉✐çã♦ t❡♠ ❞❡♥s✐❞❛❞❡ 1

2
e−|x| ❝♦♠ r❡s♣❡✐t♦

à ♠❡❞✐❞❛ ❞❡ ▲❡❜❡s❣✉❡✳

✭✶✮ ❯s❛♥❞♦ ♦ ♦ ❊①❡r❝í❝✐♦ ✸✶✱ ♠♦str❡ q✉❡ X t❡♠ ❞❡♥s✐❞❛❞❡ t❛♠❜é♠✱ ❞❛❞❛ ♣♦r

ρX(x) =
e−|x|

4
(1 + |x|) .

✭✷✮ ▼♦str❡ ♦ ♠❡s♠♦ r❡s✉❧t❛❞♦✱ ✉s❛♥❞♦ ❢✉♥çõ❡s ❝❛r❛❝t❡ríst✐❝❛s✳ ■st♦ é✱ ❝❛❧❝✉❧❡
♣r✐♠❡✐r♦ ϕX ✱ ❡ ❡♠ s❡❣✉✐❞❛ ✉s❡ ♦ ❊①❡r❝í❝✐♦ ✸✽ ♣❛r❛ ❝❛❧❝✉❧❛r ρX ✳

❊①❡r❝í❝✐♦ ✹✵✳ ❙❡❥❛Xn ✉♠❛ s❡q✉ê♥❝✐❛ ❞❡ ✈❛r✐á✈❡✐s ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t❡s✱Xn ∼ N(0, σ2

n)✱
❡♠ q✉❡ σ1 = 1✱ σ2

n = 2n−2 ♣❛r❛ t♦❞♦ n ≥ 2✳ ❊♥✉♥❝✐❡ ❡ ♣r♦✈❡ ✉♠ ❚❈▲ ♣❛r❛ Sn✳
❱❡r✐✜q✉❡ q✉❡ ❛ ❝♦♥❞✐çã♦ ❞❡ ▲✐♥❞❡❜❡r❣✲❋❡❧❧❡r ♥ã♦ é s❛t✐s❢❡✐t❛✳


