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Solucgoes

Questao 1: Considere a fungao:
y=—a?(a® - 1)

(a) Esboce o gréfico dessa fungao, analisando especificamente: (i) os cru-
zamentos com os eixos coordenados; (ii) os pontos criticos e o cresci-
mento/decrescimento da fun¢ao; (iii) os pontos de inflexao e a concavi-
dade da funcao; (iv) o comportamento assintético (assintotas verticais
e horizontais).

(b) Determine o maximo global e o minimo global da fungao no intervalo
x € [-3,2].

Solugao:

(a)

(i) Cruzamentos com os eixos coordenados:
y=—a2(2?—-1)= -2t + 2?2

eixox: y=0 = z=0ouz=-1louzx=1

eixoy:rz=0 = y=0

(ii) Pontos criticos e crescimento/decrescimento:

y = —dx® + 22 = (-22% + 1)2x

pontos criticos: ¥ =0 = x=0ouz=1/vV2our=—-1/v2
fungdo crescente: ¥ >0 = 0<z < 1/v2ouz < —1/y2
funcdo decrescente: ¢/ <0 = —1/vV2<z<0ouxz>1//2

(iii) pontos de inflexao e concavidade:

Y= —122% +2

inflexdo: " =0 = z=—-1/v6 oux=1/v6

concavidade para cima: y” >0 = —1/v/6 <z < 1V6
concavidade para baixo: 3’ <0 = x < —1/v6ouz > 1/V6



(iv) comportamento assintético:

assintotas verticais: nao hd, pois o dominio da fung¢ao é todo o eixo dos reais
assintotas horizontais:

limy 00 y(z) = —00

lim, oo y(z) = —c0

= nao ha assintotas horizontais

(b)
Pontos candidatos a méximo e minimo:

Extremos do intervalo:

r=2 = y=-12

r=-3 = y=-"72

Pontos criticos no interior do intervalo:

r=0 — y=0

r=-1/V2 = y=1/4

r=1/V2 - y=1/4

Entao:

pontos de maximo global (dois pontos): (—1/v/2,1/4) e (1/v/2,1/4)
ponto de minimo global: (-3, —72)



Questao 2: Considere a funcao:

(a) Esboce o gréfico dessa fungao, analisando especificamente: (i) os cru-
zamentos com os eixos coordenados; (ii) os pontos criticos e o cres-
cimento/decrescimento da fungao; (iii) o comportamento assintético
(assintotas verticais e horizontais).

(b) Determine o méximo global e o minimo global da fungao no intervalo
x € [-2,2].

Solugao:

(a)

(i) Cruzamentos com os eixos coordenados:
_

y=3=3

eixox: y=0 ==2=0

eixoy: =0 = y=0

(ii) Pontos criticos e crescimento/decrescimento:

z—3
r_ 2z V¥ —z-3
Y= "1=37 = 2/z@z-3)°
—x — 3 = 0 apenas para x = —3, mas x = —3 nao pertence ao dominio da

funcéo. Entao, ndo ha ponto critico.

Yy’ < 0 para todo x > 0 sendo x # 3. Entao a funcao é decrescente em todo
seu dominio.

(iii) comportamento assintético:

assintotas verticais: a reta candidata é x = 3, pois para esse valor de = o
denominador se anula.

verificamos entdo: lim, .3+ y(z) = 400, e lim, ,3- y(x) = —oo. Entao,
x = 3 é uma reta assintota vertical.

assintotas horizontais:
lim; oo y(z) =0

entao y = 0 é uma assintota horizontal.



(b)
Pontos candidatos a maximo e minimo:
Extremo superior do intervalo:

r=2 = y= )

Extremo do dominio da funcao:

r=0 = y=0

Entao:

maéximo global: (0, 0)

minimo global: (2, —v/2)

¥



